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1. a) Ardtati ca, (X"SINX+089) =x-008% /x (0, 7).

b) Sa se calculeze j COSX ! ' dea Xe (Oag)-
( + sinx)
Traian Tamdian si Buth Gigel
Solutie:
calcul direct Ip

X

) (xsinx + cosx)’

X X 1
I=[— sdx = [ LOSX_ —dx=—[——(— )dx =
(xsinx + cosx) (xsinX + cosXx) COSX XSINX +COSX

2p
X X 1 X
=- : + (=) — dx = - :
cos X(X sinX + Cos X) COSX XSInX+CcosX cos X(Xsinx + cos X) Ip
COS X + X Sin X 1 X 1

I 5 - dx = — - J —dx =

cos” X X Sin X + COs X cosX(Xsinx+cosx) * cos”x 2p
X
=— - +tgx +C,CeR.

cos X(XsinX +Cosx) Ip

2. Fie (G,*) un grup finit astfel incat functia f: G — G, f(x) = x? este automorfism al

grupului. Demonstrati ¢d G are un numar impar de elemente.

Nevelits Gyongyver, Cziprok Andras

Solutie:

demonstrim ca x # x~ !,V x € G — {e} prin reducere la absurd 2p
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Presupunem ci 3x € G — {e},x = x~! atunci x? =e 2p
atunci f(x) =e sicum f(e) =e rezultd din injectivitatea lui fcd x =e absurd Ip

1

Daca grupam elementele x cu x ™ , ceea ce inseamna un numar par de elemente cu e impar 2p

o 0, dacax=0
3. Studiati daca functia f:[0,3] >R, f={ 1 1 1, o 0.1
3’ 2

sin2x  x2
admite primitive. In caz afirmativ determinati o primitiva a functiei f.

Nevelits Gyongyveér , Cziprok Andras

Solutie:

Se verifica usor ca f este continud pe[0, g] inclusiv in 0 2p
o C1, dacax=20

se considerd F(X) = % — ctgx+ ¢y, daci x € (0, g] Ip

F(x) continud in 0 rezultic; =€, = C Ip

F(x) derivabild si F(x) derivat este f(x) vx € [0, g] 2p

finalizare pentru c fixat Ip

4. Fiee = —%+ i\/z—ge((lsi(@(s)z {a + ebla.b € Q}.

a) demonstrati ca inversa oricarui element nenul din Q(¢&) apartine multimii Q(¢).
b) demonstrati cd multimea M = {a? — ab + b?|a, b € Z} este partea stabila lui Z

fata de inmultirea numerelor.

Kato Eniko

Solutie:
a) a+eb+#0=a#0b+0 Ip

inversa este de forma a’ + b’ astfel (a + eb)(a + eb’) = 1 Ip
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Se obtine un sistem si tindnd cont ca € este radacina de ordinul 3 a unitatii rezulta ca exista unic inversa

luia+ ¢eb 2p

b) (a+eb)(a+eb) = a®>— ab + b* Ip
(a?— ab + b?)(c?*—= cd +d*) = (a+eb)(a+eb)(c+ed)(c+ed)

=(m+en)(m+en) = m?— mn + n?

unde m=ac-bd sin=ad+bc-bd Ip
finalizare Ip

Str. 1 Decembrie 1918 nr. 6 Str. General Berthelot nr. 28-30,
Cod 440010 Satu Mare Sector 1, 010168, Bucuresti
Tel. +40 (0)261712175 Tel:  +40 (0)21 405 57 06
Fax: +40 (0)261713441 Fax: +40 (0)21 310 32 05

www.isj.sm.edu.ro www.edu.ro



